Lukion matematiikkakilpailun

800¢

loppukilpailu

1. Suureen janisjahtiin osallistui kettuja, susia ja karhuja. Metsastéjia oli 45, ja saalis
oli yhteensa 2008 janista. Jokainen kettu pyydysti 59 janista, jokainen susi 41 janista
ja jokainen karhu 40 janistd. Montako kettua, sutta ja karhua seurueessa oli?

2. Kolmion ABC sisdéan piirretyn ympyran keskipiste on I. Suorat AI, BI ja CI
leikkaavat kolmion ABC' ympéri piirretyn ympyrdn myos pisteissd D, E ja F (téssé
jarjestyksessd). Osoita, ettd AD ja EF ovat kohtisuorassa toisiaan vastaan.

3. Ratkaise Diofantoksen yhtalo

:132008 _ ,,2008 _ 22009.

Y

(Diofantoksen yhtdlon ratkaisemisella tarkoitetaan yhtdlon kokonaislukuratkaisujen
maarittamista.)
4. Kahdeksan jalkapallojoukkuetta pelaa otteluita niin, ettei mikdan pari pelaa kahta

ottelua keskenain eika mikaan joukkuekolmikko kaikkia kolmea mahdollista ottelua.
Mika on suurin mahdollinen maara otteluita?

5. Jana I on kokonaan peitetty aarellisella méaaralla janoja. Osoita, ettd naista ja-

noista voidaan valita osajoukko S, jolla on seuraavat ominaisuudet:

(1) millaédn kahdella S:&&n kuuluvalla janalla ei ole yhteisia pisteita,

(2) S:dan kuuluvien janojen yhteinen pituus on enemmén kuin puolet I:n pituudesta.
Osoita, etta vaite ei pida paikkaansa, jos jana I korvataan ympyralla ja muut sanan

7jana” esiintymat sanalla ”ympyrankaari”.

Laskuaikaa on 3 tuntia.
Tee kukin tehtava omalle konseptiarkin sivulleen.
Merkitse koepaperiin selvasti tekstaten oma nimesi.



